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CR/PT^/Ol^£M^ hanc meam araumenti /ut videsy 


" inter Mathematica dijficilLimi % fed aque ad dtfficu i 
/ lior^a quaque ' froblematum e^ienda^^ ohfcuriora^ J 
" Tkeorematum cognofcenda vttlijjtmh cum in Geoma^ 

\ tri^ ^ tum in Analytico puluere; ad te mittendam, 
duxiy vir ornatij^me , ST^ L PH ANE G RADI ^ 
quem ego vnum omnium huius duitatis plurimi facio ^ oh elegias 
animi laudes 3 prafertim vero propter acre his de rebus exifiimandi 
iudicium 9 quotidianis grauijftmarum inter nos difputationum expe^ 
rtment/s mihi per fpelium^ cognitum» Legequefo illam diligenter 3 
^ vbi diu exadtjfma tua ccnfura fuhieBam habueris 3 ecquid refpon^ 
deat f olit a tua de meis hoc in genere cogitationibus , opinioni , pronun^ 
cta » Nam fi hoc ajfequar 3 vt tibi caterifque A mias earundem Du 
fciplinarum intelUgentibus probetur , minus erit in pofierum quam 
oh rem humanijfimis tuis hortationibus obluUer » cum autor mihi ejfe 
perfeuerabis edendi alia qua tecum iampridem communicaui , de pra^ 
ceptis vniuerfk Artis analytica 3 geometrica methodo breuiter ^ expe^ 
dite demon (Iratis , vna cum animaduerfione erratorum qua in ipfis 
tradendis magni nominis A ultores errajfe deprehendi \ faciliufq-^ ob^ 
tinebis ne diutius premam apud me quacumque de Geometria in gene- 
re difputata ^ literis confignata in certas propofitiones redegi 5 ^ ex 
his illam pracipue d T orricellio 3^ d te quoqy tantopere commenda- 
tam 3 qua integram doitrinam triginta propofitionum Archimedis 3 
Luca V alerij , aliorum yvna complectitur 5 duafque pr At er ea 3 qui- 
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bus totam pene h- Cardi deU FailU de pentro ^auitatis parttum 
circuli ellipfeos doBrinam^iufio volumine ab ipjo explicatam^abfol 
uo ; Spatul' atkem pauca /Squot buiusfmpti_exem^aria i^pis imprh 
mere 9 quo commodius pojfmt ad peritos haitifmodi fiientiarum'jimi^ 
cos , tum per Italiam ^ tum exter ds apud gentes peruenire yoccenfo po- 
tius ea in re tuo Jiudio ohfecutus ^ quam ingenio meo . Neque enim is 
ego fum p cui nomen fame, per ambitionem ingerere libeat ; aut quem 
non magis indagat a veritatis cognitio , quam cognita ofientatio dele^ 
Seti Intcrim hunc amicitia noftra iampridem infiitutoT^ Uterdrio 
frmpue commercio nunquam coli, inter mjfa> frudum iucundiffimum 
feram » vt qua hac in re de me fentis amice p hocefi^ { vt Euripidi pla- 
cet ] Ubere , te. loquentem audiam i eoquey quid cateri (f pntiant 
loquantur fecurus fiam l V ede Eioma o^lauo Idits Julq 1 666 . 



DEFINITIONES. • 

Oteflatem quaiulibet^eiufquc radicem , voco , dignitatem 
Si Dignitas in Dignitatem ducatur , vt A i, in ,B ^ fiet 
A X in B 3; cui prod»^o ilind Bmilc didnnis 
,quod. g%«ittircKDigiiicadbusgraduum eorumdem Ita^ * 
iA fa(aa hypotIiefi,prdduiattm£ z in ex quadrato ^ 
cu^ j £mde produdo A X sn B 

- J .. Homogenca pradil<% fune qua: ad eundem gradum pertineat ; vt duo rc. 

qujppd ijH^ ddifeamdum gradum pertment^ & duo fbJida, qu$ *4 
teitiuni.I -r . . . ; , ..... 

.4 TcHunios ctim dico ^ intelJigi.vofo duos numeros &u .^qiuka feu in 
les , vel numerum & vnitatem , vel duas vaitaces - Terminos inarquale* appello 
duos numeros in«qualcs , vel numerum & vnitatem . Terminos autem sequalcs 
duos aquales numeros , vel duas vnitates • ’ 

’ f . Produ^m in linea £cri Bctiadnm terminos datos , aut politos , dicimus 
quum illudat ex duaBus dignitatibus^ quarum exponentes <funt ipii termini dati 
vel politi ; radices vcr6 fegmenta illius rc^ae Unex lc<a« in proportione tcrm^in. 
rum eorumdera • » 

Sjt verbi cm£Sf qu« piam redU lines . « cuius maius fegiuentut& ad minus litto 
ra^ne j ad z; produi^tum excubo fegmend maioris in quadratum minoris erit 
Uaum in linea data fecundum terminos pofitos 3 y 6c x; quia fegmenta qu« fnnt 

dignitatum radices habent rationem numeri jad z, & exponentes earumden. 
dignitatum funr edam i. f . 

Rurlus edo quemadmodum fegtnenfum maius ad minus eiufdcm line« , jgc ^ 
^d I , produaumex cubo maioris fcgmcnri in regmentum ipfum minus , erit prl, 
duchim in li^ca k^m fecundum termine» pofitos , numerum dc vnitatem . 1« 

A 3 in B I [ fi A vocetur maius fegmentum , B verd , minus ] eft produaJn, 

^umin Imca At B fecundum terminos jr, devuitarem , quia radices A <Sc B fir 
funt ,vt eft numerus 3 ad vnitatem dignitatis A 3 exponens eft, 3, numerum 
watus ; dignitatis B i exponens eft, vnitas , item data . 


s 

totis . 


Lemma frimum . 

I dua reCtx in eadem ratione fcccmur, produaa fimilia fa^a ex fegm^tis tan. 
quam ex radicibus,erunt proportionalia produ^s homogeneis quae lient ex 


Sint 
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» ■'SiM A Bj D Ei rciftaE, ia 'punftis C>& F iu feOni] w quam rarioaem A C ad C B 
kabet , ■eandem habeat D F ad F E, & Haat ek iiiaruaa fegmenrisprodu£U A C z in ^ 
C , SSc Q F 2 4D F £ 3 , qua ^unt Bmilia per (ecundam definidonem ijfquc ho- ^ 
niogenea produdU daotex tatis'A Bj D £; nimirum AE jr> D £ f per tertiam de- ^ 
finitionem Dico A C 2 in C 3 3 eandem rationem habere ad A B f > ac D F 2 in ^ 
F E 3 ad D E ^ Quia ratioaet ex quibus rado prOdU^ A C 2 in CB i ad Afi 
componitur, exdem funt ac componentes rationem produdb O F 2 in F £ j ad 
D£ 3 ',ob fe^onem linearttm proportionalem , & inde proportionales dignitates 
(X quibus ^‘odu^ illa refaltant. Quod,&c. ■ 

• ‘ * ' 'Lemtna fecundum • 1 ' 

I lfdem poiitis,pico , fi 'AG 2 iaC B 3iiierit maximum omnium fimiliuntJ 
produiforum ex binis immeatis re^x ,AB, etiam D F x in F E 3 fore maxi- 
mum produidbrum iimilium cx binis Tegmentis re£te D £, tanquam ex radicibus. 

Singulis enim produdisex fegmentis reiixDEalia rcfpondentorta exieg- 
mentis redx'A fi in eadem proportione fedbr,& illa ad homogeneum fuum D £ f 
eandem rationem habent , atque ifia ad Aium A Bi;, ex primo lemmate . Ratio 
j quidem ACxioCBjadAB 3,exhypQthefiiefi eadem, ac ratio D F 2 in F£ 3 
i ad D£ y; exterorum verd productorum cx Tegmentis ipfius DE ad D E y> ea- 
dem efi atque ratio produCtorum fibi refpondentium , qux fiunt ex Tegmentis rc- > 

' Ctx A B,ad ,A B y'. Ciim igitur ratio A C xin C B 3 [ quod maximum eflie po- 
nitur ] ad A B .y fit maior, per oCtauam quinti 'Elem. , ratione ceterorum produ-' 
^rumfibifimiliumad A B y; maior eiiament rado. DF 2 inFE 3 adDfiy^ 
qiiim ratio ceterorum fimilium produCtorum. ex Tegmentis reCtx D E ad D £ y; 
ac proinde ipAim DF 2 in F£ 3 per decima quinti £lem.cfiraaximum.Quod,&c. 

Lemma terttUm '. 

• » * ' 

S I data reCta linea Tecetur in ratione terminorum inxqualium ,& diuidendo , 
Aat Tegmentorum difierentia ad minus Tegmentum , vt differentia termino- 
rum ad minorem terminum j hxc inuenta proportionalitas vel ipTa critpropor- 
tionalitas xqualitatis , vd aSa ,'in quam incidemus, iterum diuidendo, & fic dein- 
ceps ', dc in ea terminorum difierentia xquabitur minori tetmino , & difieremia ■ 
Tegmentorum Tegmento minori . tAo 


Digilized by Google 



If » • > 


J;-. <A . 




* # “* '**•. 


< I * ’ • ^ * 






• " “ '.f ■ • ' ••>• f,,,. ■ ■ 

. ' - *•. • ■ ' 

,1 ,., , • T^-*f 'Kr.w^ ' 


- /r' 




£flo A Gad C B, vf 9 dd de A D differenda /egmenforum A Q CB: erirdi* 

ttidendo , ^ ad 6, vt A D. ad C fi^ velad fegmenmm Bbi aequale | DO Quoniam 
ver6 haec proporxionon eB proportio aequalitatis 1 dat D £ diiffereutia fegmento. 
rum A 0 | dc;l> C; ff d^rwki ^umerorum 6 dci^^dii^cs^ erit ^ vt ^ adj^ 
fisDEadf A D^ptoptutto* qualitatis « ; / / . 




- * > ■ «>••*« 

' i" . / 'E C 

• . , A*: — < :«r-; 
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Rurfiis A C fitad C B, vt 5» ad 5 j ,dp AD .iegmcdtofura differentia ; diuidendo ■ 
erit ) A D ad C B, feu ad fibt xquale fegmentum D Q vt a ad ^ . £t iterum diui. 
dendo [ fegmedtoritiit A D, differentia r £ O ] i ad t vfc £C ^ 

A DfeuO £^ &terdd' [fai^F£termindrumD£d^£C differentia ;] diuided. | 
doioueniemus^ vt t ad l^itaF£ad£G Quoddee* ‘ . .r:^v * 

Rado Lemmads efli ;^uod duorum quorumcumque numerorum differentia ^ 
vel differenda numeri & vniiads t femper eff numerus aut vnitas ^ vt per fe pttet : > 
de noa. dm^ndo $ femeLatquo iterum ^ ac &piu$ ^ demimus femper minorem 
terminum diuifse propordonalitatiS qui ed numetuS vel vnitaSide maiori termino 
feu numero ^ vdmurquti deinceps redduo tantum <^od efl eorum terminorum 
differentia] & "comparamus illud^eum minori termino proportionalitatis di- 
uitSc ! at noo poffumtiS fic dCmendo progredi in infinitum , quiavnitates in tdrniii. 
«b* (Unt finiret , fed exhauritur tandem omnis differentia f rcfiduuniq} maioris 
mini propordonalitatiS diuifae aequatur termino minori Ita fit pfppertw atqui- | 
litatis , in qua vnitas ad Vnitatem 1 vel numerus ad fibi aequalem numerum ^ efl vt | 
fegmentum ad aliud aequale fegmentum • Quod offendere oportebat • 

Quod fi ab ea proportione aequalitatis , in qua defitum efl , rurfus incipiamus , 
Dico nos componedo gradadm^ venturos per vefligia diuifionis ad terminos primae 
^ropmftOdalkiffSy in qiu&gmenta ditat lincte emot in ndone inaequali um ti&mi- 
norudii» Cuius pippQihiciuif rationem Geoanctra VqvonfecerQ^ 

nonpeMft^luiX^couiQtfittom dnddexidocoiudttduiscurieiicaoQ^ 

• ‘ ' uerti 
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ucrti po/Te , & componendo concludi illud ipftini} quod ponebatur antediuifio- 
nem, vt in quinto Elementorum oftenditur. Exempli gratia , fie maius fegmen- 
tum datx re^ ad minus , vt > ^ t . Igitur di uidendo i ad i» eift vt differentia 
Tegmentorum ad minus Tegmentum . £x hac porrd aequaliutis proportione com- 
ponendo redimus ad primam proportionem , in qua iegmenta erant ia ratione 
zadit Quod &c. * . i 



• qt/dHum 

^ i Jl.lt t ' . 1 'U> * .. 


.Ci t '/ i ^ f * . Li./ 
ri fn (to:: / 7.w>- ft ■ . • - ; , 


S l (^o qualibet produ^ orta lint ex duabus dignieadbuB dtidis iiialiani'com« 
munem dignitatem; quam rationem babeneiUte-dOtt dignitates inter fe, ean- 
dem habent duo produ<fla . Sic productum A B 3 in BC f eam rationem habet 
ad produ(flum A 6 j iu £ F f , quam habet dignitas B C f ad dignitatem £ F $; 
in quas duas dignitates da£la communis dignitas A B 3 illa prodat effecit . 

ExdeHnitioue multiplicationisprobanar hoc Lemma > quod filij in numeris de* 
monftrarunt. 

Ltmma quintum .' ' “ ■ < ' 

' ' .. ■ ’ 'i' ■■ '■ 'M '• ’ ” 1,.' ^ r. * . ' , ■ 

D Atisquatuorquantkatibus p eo p a i e i — a Ji b a si quamtn prirexad /ecundam 
habeat minorem rationem j quam tertia ad quartam^ produdhim quod gi- 
gnitur ex duabus extremis eft minus produ^ ex medijs i i. . 1 : / , : . 

- >• Augeatur prima donec Haotquatuorgeometrice propertibnales ( tunc prima in 
quartam dudla eihciec produdlum xq uale producto ex mediis . Igitur produdbim 
quod efficiebat ante quim augeretur ,erat produ^m minus eodem produco ex 
quantitatibus mcdi;s . Quoddee ' , 'j r. • 

THEOREMA PRIMyM.'^^, 

P RfiJuSum in diiijua reO* faSttm fitmminm ttrmines dfasUs 9 maxi- 
mum tjl amniam f mtliam- ftodaUifumi^n* fifrt fojfaat tx ki»\t Hnaa datn 
ftgm«n$ituaijaam tx r»4ifil>as^, < .. . .xai-r,' - : 



Re^ Enea AB fecetur. aequaliter in pun^ Cj&iit A<^ adC JB vt 3 ad 3 
[ termini aequala poiiti j Dibo produdum AC3'iarCB3) quod .Et in E- 
neaA B fecundum politos toriainos , effc pmniom finuEam ptodu^orum mau* 

mum. 
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ffium.Sunipto quolibet alio puD^o D>faciatnus aUuti/Hnileprddaflam AD jtia; 
D, Bn Qm atjite fiqc quataor lines aritmetici propOetionales cum exce£Tu C D,un; 
lUirum Ak Da A C , C {Ij Di mintu- eft ratio ma^ms A D ad A C > quam Qfi 
ad B P; i triplicata ratiq iplius A D ad A C { feu rado AD 3 ad A C^.j 
minor eft j quam; triplicata iplius. CB adBD [feu CB ^ adBD ^ ] &pcp 
quintum i,ett\n}%;prudu^nin ex mfdijs quamitatibuS) A C j, in C B j, maius eft 
produ<^ A D i in B D 3 fa^ ex duabus extremis £odem paiflo demon fitanu 
A C 13 ip C B jelTealio quocumque fimili.prtTdudiomaius , dc conlequenter um- 
nfum.finiiUum maximum... Quqdfitc. ■ ... - . n s . 


S I iua rtO* limu ftgmtntt fatrint im ratitae ttrmimtrum ituqptliamt (-r fer cea- 
fe^ueas > diaiJeaeie Jiu differeatU fegmeattram ad miaas /egaieatamy vt differea- 
ut terratatram ad miatrem tertuiaumy quoties ex digaitate dtffereati* fegmeattrun 
da8a ia digaitatem mintrit fegate^ti fit frtduQum mtatmam > toties fit etiam maxi- t 
mura ex eadem dignitate mintrit fegmentifiuBa in dignhaum taaftrif j. atque ita > fi 
dignitates fegmeattram frt txftatntibut habeant termtntt ftfitts dignttat diffc~ 
reatiu > differentiam terminorum . . ; . 

Sic A B ce<^ linea insqualiter le^ in pun^lo C > & B C ad A C vt ; ad 3 , qui 1 
lintterroipi pofiti. P/-oducamrB Aio donec zqueturF CipfiCS, & A Ferit ' 
dilTerencia, le^mentorum B C dc A C . Quoniam verd legmentum maius B C (ic eft 
ad minus C A , vt y eft ad 3 j , erit diuidendo AFadCAaVteftxad^ . Nunc 
fiant duo.pf.odu^. qualia diximus primum F A a in A C 3 > ex; dignitate iplius 
F A , di&rentix legmentorum ydu^ain dignitatem ..minoris leg|^ptti|,. . cu ; 

A C . .Secuuidura A io C B 5 > ortum ex eadem digni- ’ , » i, .7- 

tatC; minoris li^menti du^ in dignitatem maioris;. Prima '•At^ A ':‘? ' • 

dignius F A aAabetproexpooeotC) z } differendam da- 
toromterininprum,reliquxhabcoi3 & f «terminos pofi-i ' 
tos, vtimperabatur; Dico, fiprodu^um primum eft ma- , 04 ' c \ ' 

ximum omnium fimilium ex binis.fegmeoUsre(^FC[eire . v 

autem eiufmodj Aipponamusj, edam fecundum fore pro- ■ r ' 

du£lum;nmximum omnium ftmilium ex binis fegmends . . :4 /r 

pofit* A B . , - ’ . ' ^ : 

Sumatur io A B alius puoAus przter pun^fum C « & efto , D $ ^ui accipi k no- 
bis poteft infra pun^m C,vel fupra . lo vtroquo caldi F.A nequit habere eam hn 
tionem ad A C < quam habet ad A D 1 fed maiorem aut minorem habebit , atque 

B aded 
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adrt^FO iion c il in A ft^unduni Mtibliem ipfitts F A id A C • fiit po^ 

rdiF'fiod'£Dyvt F Aad A Crdcipr^dudilum>Ffi 1 in E D'^ ){^ri^cliiidiihi Lem. 
ma^ eric fn^xiinum [a^qu^acprodo^utn F A a in AO j] 6 i con/cqikiicef maius 
pVodt)(^6 FA a in A D 5 j fadto iegirictatis niUfdem Jredtx FD^ Quod 
ma^ittu|nrF<£.^t in E.D 3 habet eandem rationem ad F D ^ 9 dignitatem fibi ho- 
mogifoeaoi 9j.qaam F A iiti A C ^ adFC y > vr^dnobus primis Lemmatibus 
colligitur > igiiitr Aa ' in A D j [quod diximus eife minus produt^o' F £ 2 in 
BDjljminoteoirationem habet ad FDfiquimFfi 2 in£D^ adidemFD 
ieu minorem > quam F A 2 in A C 3 ad F ; 9 l permiitondo ^ FA in AD 3 
minorenvhab^ r^ionem adrF A ^ in A C i t[ ^cu | per Lemma quartup > A D 3 
minorem habk rationem ad AC j ] quam FDjradFC^» & long^ minorem 9 
qoim C B 5'^d BD y ; QUtppeTunt re£be D B, C B> F C , & FD 9 aritmctice pro- 
portionales cum exceiiu iDC,^ ac 'pi^ptcrea^in primo cafu 9 F D maxima , in fe- 
cundo cafu'9 F Bminin^a >' eft ad F C in minori ratione quim C'B ad D B > & 
quintupUcata jratiO F D ad F C| nempe ratio ipHus F D 3 ad F C eftininbr quin- 
tuplicata fatibheCB^dDrBi^reu CB 3 ad DB 5 i ‘ • 

Igitur cum quatuor .quantitatum rAD3>AC39CB3>&'DBfj prima ad 
fecundam habeat minorem rationem 9 qu^m tertia ad quartdm, per quintum Lem- 
sna, producum A D 3 iri D fi 5 ex duabus extremis ^ric minus produ^Io 
A:C 3 inC B( 3 eX.medijs r Similiter ollendes,' aliud quodciimqUe ptodudlumd- 
mile mirius eife produco 3 4 ri*Cfi 3 ,quiapdn^s*D Ud libitum’ibitoitur . 
Lrgo A C 3 itt CB 3 produftoiOeft maxiiriumi omniuAi‘« 'QuOd &cl • ’ ' 

• -:Ha^enus de re£bi linea A^fi InaeqUalirer fe£ta^ qttutn eft (egmeritkiti inaius td- 
minus 9 v4 numerus ad numet^Urn . Reflaret altera p^arslThebrnmariS 9 quum efi' 
quemadmodum inaius fegtnenhitn ad minus 9 iic rium^iusad vnitaWm. Hocta^ 
men coriftruitione acratiotie fim dmilibua-'mod^fiiliseoncIudiiuir’'9 ^tidiibi 
quifque inue'nire.9 explicare iifeditiR^re^ctlHm^eyieifrte.^^ Leporibus &utem' fciibi- 
mus a Geometria & ab Algebra iri(lru(^(or 4 bUS v '^ubsfiiiiufcemodi rerum intel- 
Icdlu faciihim explicatiottO frttftra defatigare cbus y Qu art pcrgiiriUsi itd fieliqua 
vfum prae danti infimum habeoda^ad inueniend^ plnrium'^]irieiirUfri''tafagehtes9 
figurarum centra grau itatis & quadraturas , dc ad alia ^ 'itenl^mulfR’9 ‘ qua ilifto fer- • 
uamus Operi i vbi dabimus no uatn folidorum ConfCOtu mferie m’/'ijrif feftiexhi-' 
bent infinitas , v^i vocant , hy perbolas , infinitas parabolas , infinitai Mlip^s 3 Sc , 
analogiam feruando , circ ul os etiam irifin itos. Vnde Lectoribus mfriffeite appa- 
r.bir^ de Coniois me plus multo adinuenide , qu^mecceros > eofqueingenio(if- 
fimos Viros^^ui communemtantum hyperbolen; 'parabolen 1 ellipfim cirriu- 

ii Ium 
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' I Jum [^guras Conici in noftn noua Ierit pr»di^,fecandi gradus j.agooQcranr: 

' I aha$ teit«|dc quarti & exterorum noa item i nifi quod^deparaboUs infinitis per 
> I punda in pkpo de/crfptiepauca » licet cognitione digni/Hma , tradidere nonnuUi, 
i I -quos^inter ydio precelleotes ingenio viii> Fermatius , ac Torricellius ^ prxcep« 

' I tor meus , inuentorum prxfiantia Sc numero commendabiles > ac Veteribus pro> 

1 1 ^mi qui nouujn lofuper exceptarunt l^perbolarukn infinitarum genus .. Neque 
1 1 prxtereuncfuffl puto y quampiures /^polioni; propofitiones atque demonfiratio. 

I nes apcari^fe^mibusnofiris &per.omiiia congruere'} affe^ique multipliciter 
xquationes harum fe^lionum operciblui facillime , Sc determinari poife » Nunc 
ifeuettoradrem* ‘ ■■ i i. i ^ 

' T-ffSO R £ 'M J T e R:T 1 V. M. 

• j • i» - 

D iStk ne» lintaycr ieph»s q»»s fi»t i» li)ie»d»t» prt^ 

d»Q»m : htc trit maximam omnium fimilium preda8«ram , aa» fitri pojfat» 
tx biais eiu/dem reffa figmentis y velat ex radidbxs , , ■ 1 

Fropofidonem fcco in partes duas .Primum dico, produflura, quale defcripfi. 
flius', eile omnium (imilium'maximum,. quum dantur termini xqualesj quod in 
primo#Theoremate demonftrauimus. 'v • ■.,<• 

• 'Deinde fi dantur termini inxquaks,ficiremoftendo. > . 

■ Efto , AB refla data, & termini dati Sc z.. Secetur refla in punflo C, 
fitque B C ad C A , vt 5 ad 2. 

Dico produflumBC y inC Az 
faflum in linea data fecundum 
termftaos datos efie maximum . 

Producatur B A inF , \t A F fit 
difierenna fegmetuoru , Sc diui> 
dendo prini2 propordonalitate , 
nempe B. C.ad C A , vt y ad z [ ficut in tertio Lemmate prxfcribitur j pergamus 
vfque dum incidamus in proportionem xqualitads. Innodra hypotbeli , primum 
eritydiuideodo,i ad z , vcF A difierentia fegmentorum ad AC minus TegmcntCi) 
quam fecudam proportionalitatem exhibet fectlnda figura>in qua fiat C E difirren* 
tia Tegmentorum C A , F A^per confequeus erit , diuidendo, 1 ad z, vt C £ ad A G; 
quamquidem proportionalitatem feorfim exhibet tertia figura . *FiatE H difieren* 
lia Tegmentorum C E & A C } diuidendo erit t ad i , vt £ H ad E C ; qux eil de* 
mum proportio xqualitattsi/emper autem minus fegmeQtum producimus yt xque* 
anus maiori icgmcntorum diferentiam conftiruamus . 

. B » . At ■ 
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IX 

At rctrorfum viciili m,incipi^od 04 ^i^ £ A tertias 6guras /nuitis maius fegmen* 

tum A C efl x^minus feginexinim C £eft-l & iHorumidiffereutiaH Bicidem i « 
Quoniam produdium H £ i in C £ x ; eii maxiniuiii in ilinea. C per primuitu 
Ttoorema naftnim > erit proinde ^ per fecuhdui» Theorema > £C]iaCAx raa< 
ximuttvinredhifc A. i • • . 

- Deinde in re^ F C fecundae hgurs^maius fegmentum A F ed 3 > minus A C eft 
t iegmentoratn differehria £• C eA i ^ porro cum £ C 1 io C Al x iit maxi- , 
mum , et^ per fecundum Theorema , ^aiam maximum in ^tch B>Q prodttdbmi , 
AF 3 in A’ C ‘a-*: ‘ - -- ; < • •; 

Poftremo in linea A B primat figurae, producum A F 3 in A CxicA maximum, 
vtmoddofiendimus^ergo per fecundum Theorema e/l etiam maximum AC 2 in 
BC f . Quod demonftrandum‘erat . ” • i. >. 

Si loco duorum humerorum, detur numerus, Sc vnitas^ fit fimilis conftrui^o , & 


dcmonflratio . . 


\ 


SCHO LIO N. 

i •* ■ > f • • 


I D quod th fecundo Theoremate fupponebamus; data re£la linea,dcdans,numc^ 
ris, 3 & 2 , maximum fore produdtuminealihea fa£him fecunduiA .nume^ 
ros illos datos ; nunc demonftrauimus in Theoremate hoc . Erae porrd illius 1 heo- 
rematis propofirio conditionalis , ex pofita illa hypothcfi , non abfoluta , vt patebit 
confideranti. ' 

C O R O L L A I V M. 


S I productum genitum ex dignitate duda indignitatem quamcumq; maXfmum 
fuerit, illarum dignitatum radices & exponentes erunt geometrice propOrcio- 
nales . Quippe in Theoremate ofiendimus, producum in linea fa4^mlecufidum 
terminos datos elTe omnium maximum ; ac producum eiufinodi» ex y. definitio^ 
nehofira, gignimr<ex duabus dignitatibus, quarum- exponentes rationem eam 
habet, quam diguitamm earundem radiceiV ' 1 < 

PRO B .L .E M\4 ' P' R IM V::M. .. ' 


D AUm lineum nSam ita fteart , vtpradM&mm ex dignitatihee fegmenUrum fit 
omnium Jimittum maximum • 

Sumamur exponentes duarum illarum dignitatum ,'re^que diuidatur in ratio^ 
ne horum exponentium, dt fa^um erit quod imperatur 3 quia produ^m erit in li* 
nea data fecundum terminos pofitos , nimirum {ecundum exponentes \ aC 
proinde erit maximum per Theoremate rtium • PRO» 
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PROBLEMA SECVNDVM. 
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A lE.quAtionem dcttrminAre ^ i» qttd potiftds qudpu rdduis negatur de hemo^ 
geneo fuh radice data dignitate fua parodicd yVtBtn A- A illZii^ueJ 


B tn A A ^\\Z &c. 

^ Oritur huiufmodi squatio ex di^ parodica dignitate poteratis negatae du^a m 

• B-A , differentiam datae & quaefitae radicis . Rem probo . Jlla parodica dignitas 

) affirmata j fi primum ducamrxn A^radicemquaefitamnegatam^gignetpotefiatem 

negatam vno gradu altiorem , quam fit ea parodica dignitas [ vt patet ex natura^ 

) snukij^idatlonis ] deiode in t B radicem :datam alHrsnattm du^a i gignet homo. 

I genedni affirmatum , fubeadem dignitate parodica dc: Tidice data : Quae duo pro. 
tlu^afilntlf^a pars lequacionisyde qua inProbfemate:^^ Pars altera efi hbmoge* 
Iteumcomparitibhis.: ' . f -. ‘r , , , 

' Rurfus , per Lemtnaqnarcum) ratio bomogenei ad potefiatem negaram eft ea- 
dem , ac radici datae adi quantam; fed minor efi poteftashotnogeneO} de quo ipfa 
negatur & demitur. Ergo etiam radix quae fica minor eft data *, in qua proinde ra- 
dice data nos rcdle fiimimus fegmentum aequale radici quaefitae A , vt alterum feg. 
mentum fit fi-A« differentia datae ac quaefitae radicis ; 

Quoniam igitur prima pa rs aequationis oritur ex B-A vno radicis datae fegmea- 
fo f dudoin alterum fegmentum A, vel in huius potefiatem j efficitur per ter. 
tium I heorema J vtinde refiiltans produ<fium fit maximum omnium fimiJium , 
quodefeunque A, & B>A,fcgmenta rationem habemeam , quam exponentes fua- 
rum dignitatum;Sic in squarione B in A 3 '-A qljZ 4^, fi A;& B-A fuerint vt 3 ad i , 
cubus fegmemi A in Br A dubiis gignet partem aequationis» B in A 3'.-A 4 quae efi 
produdf dm in linea dack B ^ omnium iimilium' ma^imUm ^ cuius proinde magni, 
tudinem non potefi vnqiiam excedere homogenpum comparationis » quod iem. 
per sequari oecefie efi illi-alieri aequanonis parti • Vnde canon pro determinanda 
problematis^equationeconficitur. ^ ' [ 

fiat ta radtee maximum preduilum: fecundum termines x qui fuut expenetiteseiu/i 
dem radicis dr pdrodicx diguttatis% fub quibus eft homegeneum^ Illius predudi ma-» 
^gnisudinem .excedere nen . poteft hemogeneum cempursti^fiis • 

Idem procedit in alia aequatione orta ex multiplicatione ipfius , A , in B-A) vel 
in huius potefiatem y femper enim efi idem cafus teitij Theorematis nofiri,in quo 
produ^uinfatfium in linea [feu data radice BJ fecundum terminos datos efi ma- 
ximum ; termini vcr6 funt exponentes dignitatum .fegmenci A & alterius B-A . . 

Sed vno vel altero exemplo de Geometricis noftris Opufculis deprompto me- 
thodi facilitatem comprobemus. Jb fin- 
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■ E lingulis |»n£tis dar« A B ducantur re^ C D » £ F d^c. ioier ffi 
parallelis ) cum.data A B angtilum quemcumqueefHcientes . Sim autem, harum 
parallelarum dignitates, dt dignitates ahlciirmum A C , A £ dcc. gedm^icepro^ 
portionales (id quod tripliciter condngere poHe mox patebit ) ‘^Tmnfibit p^r 
extrema parallelarum puni^la , Dj F,^dtc. v^' fi&rimtter figurat ^ cuius cliameter aut gxis 
erit A B> vertex A, ordinarim verd ad diametrum alqdiq^cac erunt ipfiC parallelae' . 

L ib C’5 'jb i' ; ‘f: ^ - n > >:« ;>-f :• • • 
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; Nam parallelarum abfcilTarumque dignitates fi fuerint eiufdem gradus» exem 
. pii gratia F £ i ad D C 1 ,vr A £ i ad C A i :vel cubi parallelarun« vtcubi abrciiTa- 
rum , figura erit triangulum cuius propriecas^ootifilma efi i non paraUelas modd 
,dcab(cifias^e geometrice proportionales^ iied parallelarum & abfixfiarum ea» 
itumdejn potefiates om nes bomogen eas quarum ratio sequ^.multiplex.efi rationis 
linearum feu radicum ; ita vt cubi , 6c quadrato quadrata dcc. 'abfcifiarum fint vt 
cubi ) 6c quadrato quadrata &c. parallelarum *,& iliorum quoque radices geome- 
trice proportionales ^ A ^ . f 

Sin autem diucrlcrum graduiimfuerintdignitates parallelarum &abfctfiarum, 
; linea deferipta erit curua , habens fuunraxem ^ &ad illum< ordinatim applicatas « 
quaruii) dignitas efi gradu fnperior dignitate abfciilarum j ar icontra dignitas ap- 
plicatarum ordinarim ad re^am [qux curuam in vertice comingitj fiimptam 
prp.axe ) gradu inferior efi dignitate abfc ifiarum tangentis • De quo alibi jiadiis di- 
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Eflo jgimr ^ D B viia ex profatis figuris , ciufquc 
^ axis A.jia.l^sL quidem gradus dignitaris 

* parallelarum fit altior gradu dignitatis abrcilTarum ; qus- 
ratur autem linea redta comingensfigurani in pudo dato 
C. Ducatur ex hoc punfto linea ad axem ordinati m ap- 
plicata , vt C D , deponantur exponentes dignitatum , 3 , 
& 2. Erunt confequenter in ngura parallelarum cubivt 
quadrata ab/dflarum fiat abfeifia A D, inter verticem & 
ordinarim applicatam > ad A F , axem productum , vt mi. 
nor numerus zad, i , differentiam exponentium , dii- 
^aque f C ; Dico hanc efic tangentem qiiicfitam . 
Productum enim F A i in A D 2 in linea D F, fad^um fecundum terminos po- 
fitos I & 2 , eft maximum, per Theorema tertiumj/emperque homogeneum digni* 
tati parallelarum ; (cum parallelarum dignicatemicxponat ihaioK. datorum nunic* 
rorum, maximum vero produdum illud oriatur ex: dignitatibus; quas. exponunt 
minornumerus.de difierehtiaiiuhierorum|.qufedao,fimul efficiuntnumerum ma* 
iorem^. Ergo fi accipiamus alium punclum G in axe fupra I), aut infra duca- 
mus ordinaiim applicaram G H>,quse fecetin EfetlaiurFGY vbi.opiis fiicritpro- 
du(^tam) •, produ£fu'mF A i in A G 2 non erit, maximum in linea FG, quale e (t 
F A I in A D 2 in rc(ffa F 1 ) *, propterea quod major cft.vel minorJiatio ipjfiUs F A 
ad A G , quam ad A D , & confequenter F G , FD non.fuat proportipnalifcr diui- 
faj . Ergo maiorem rationem habet F A.] io A Drz ad F D 3 fibi homogeneum , 
qu 4 m F A I in A G 2 ad FG i ,& perrautan 4 o.>maiorem rationehi ,habet F A i 
. * in A D 2 'ad F A I in. A G 2 , ( vcl.ex lemmate quarto A P. z.ad A G jquim F 
D 3 ad F G 3 / Sed A D 2 ad A G 2 ponicur.in figura; vtC D ^ ad H G./ , F D 5 

- ad F G 3, ob fimilitudinem triangulbrumi vtC D j'ad E G 3 .. Ergo maiorem ra- 

- tionem habet C D 3 adH G 3 1 quimCD 3 ad£ Gi ;de eonfequepcer CP ma- 
iorem rationem habet adH. G, quam ad! £ G > ac proihde H G ' re<^a eft . minor 
quam £ G , & pun^us E cadit extra datam curuaia A H C H r Eodem pai^p de 
fingulis pundisdu^x linea: ECdemonitraturi^os cadere femper ex^racuruam . 

jivc vocant.» lines, qup modo 

ad datum pun^fum duci pofTint, oRcndiminr* 

bojisquoque libet experiri. Ersmittimus autem hoc necefiarium Lemma. 
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D Ato aogulo ABC vtcumqne feAo per re^flam B Dj & pundo B in alteru- 
tro lacerum comprehendentium anguium datum*, exeo pur.do ducere 
lineam redam quae angulum ABC fubtendat& H rcdaBD feceiurin data ra- 
tione R ad S. 

Hat H G F Tegmentum circuli capiens angulum squalem dato , & con-.picatur 
circulus deinde vt R adS, ita hatFL adLH; vt angulus A B D ad h iH),iic ar- 
cus R-1 ad iHj dudaquo IL producatur vfquc dum pertingat ad K in cir*.unfe- 
rentia circuli ,& connedantur punda F«K,H. Ad datum pundum £ fiat angulus 
fi £ A squalis K H L, & £ A fecet B D in M & fi A in pundo A- Dico redam 
£ A efle qusfitam , qus k B D in M diuidimr in ratione data . 

Siquidem anguli H & £: K & B funt squales, & hi ledi proportionaliter [ per 
ti igedmamtcrtiam fexti £lem?torumJ i K L 1,& B D.Ergo triangula F FI K,a fi£ 
lunt squiangula, & A £ ad £ B» vt H F ad FI K-Rurfus squiangula fecimus trian- 
gula M fi £, L K H, & conTequenter £ B eft ad £ M, vt H K ad H L, & ex squa- 
licate ordinata A £ ad £ M| vt H F ad H L, & diuidendo F L ad L H [ feu R ad S ] 
vt AM ad m e. Quod&c. . i, 

Quod li pundus datus fit extra, vt in O, ducemus B O redam [pundus autem O 
fic detur oportet , vt O B re(^cum A fi angulum faciat, nec fit ad lineam pofi 
& faciemus angqJum^B diof f u dum a rart a m 

G80tr»H,et OLp proWeMaei. 

■ ... . .. .. 
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Sit hyperbole ACL, tuius diambter- A Bj vekex A,& dignitates ordihatitik | 
applicatarum habentes eam propoitionem quam proda^a iliis dignitatibus 
mogenca , orta ex dignitate abfdflaB <lu^ in ^gaitatcih , abfciff* & diametti^t 
quibus vna re£la conflata intcliigatUr . Exempli gtada i quadrato cubi ordinati, 
rutn, hoceflLI f ad COy, fint |Vtprodu^£l'5 in A 1 2 ad R D 3 in AO x, 
genita ex quadratis abrdfranim- A I, A D, & cubis redarum fil> B D, quip. 
pc quas efficiunt exdem abfcilTar & diameter. 

Detur pun^s C, ad quem ducenda fit tangens, &ordinatim applicetur 'CD. 

Porr6 ducatur B C , produ£fa ad partes C> quoad oportuerit , & ex Lemmate 
prscedeuti, A fi [ fecans G D fn f, & in F item fe£la pro ratione 2 ad 3 , qui nu. 
meri exponunt dignitates gignentes produ^ B 1 ^ in Al 2,& B D 3 in AD 2, 
fubtendens angulum £ C aJ : & tandem G C paralJda redhe A fi, occurrens ipfi 
A B in G. Dico tangentem quxfltam cfle C G. ' ' ' 

Sumatur in C G alius pun^us K fupra Sc infra C , & , ordinatim applicatis K I 
fecantibus hyperbolen in L , ab I pun^o itrf a r ie w ducatur IC incidens in redam 
H B in pundo M , &fccans A fi in Niiju*HB<jf>K*-AEpaY2l(i/aoceL 

Quoniam vero A £ fecarur in F in ratione 2 ad 3 , F A 2 in F £ 3 , per tertium 
Theorema, eftprodudum maxiinum,& ratio F fi 3 adN£ 3,feuHB j ad MR3 
[propter fimilitudinem triangulorum H C B , £ C F ;MB C, C £ n] maior eff ra- 
tione N A 2 ad A F 2. Ergo per Lemma quintum maius eff B 3 in A F 2 ipfo 
M B 3 in N A 2 jquq duo produda fi comparentur cum C G y ,primu habebit ma 
iorem rationem ad C G y , quim fecundum . Sed ratio primi , quod cfl H B ^ in 
AF2,adCG $ eadem eft ac ratio BD jiaADxidGD y [cumHBadCG fit 

vt 

/ i 
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VI B D ad G D , ob /imilitudijieni triangulorum HBD,CGD; candemquc pro- 
portionem habeant earum linearum cubi.tumCG 2 ad A f z,vtG D 2 adA D zj: 
ratio fecundi , feu M B 3 in N A 2 j ad C G 5' cB eadem ac ratio B I jinAI 2 ad 
1 G j [quia iimilia /une triangula MB],CGI;&AdB,CG,Bl,lG re<fl*T ea- 
ruinque cubi proportionales ; rur/i^s vt G i 2 ad I A 2 > BcCG 2 ad AN 2J Ergo 
maiorem rationem habet BD ^ in AD 2 ad G D ^,qu^m BI3 in IA2 ad 
& permutando>B D 3 in A‘P 2 ad B I 3 in A J 2 [feu ex natura hyperboIes>C D 5- 
ad L 1 J maiorem rationem hfbeti qu^m D G y ad G J jr ^ /eu [ob /Imilitudinem 
triaguloru K G J,C G DJ C D y ad 1 K y per «decima quinti £lero.digniMS,L i y 

ininor eil, quitmK 1 y > & fua radix j Llre^,minorrt;daK i; quare pun(flu$K 
efl extra curuam . Sic de cemris pun£Hs oflendetur cadere extra curuam , atque 
adeo C G hyperbolen tangere in folo C pund^o • Quod 8 cc. 

Hxc porr6 demonflratio edam ad ellipfes > & circulosaccommodeii pote/ 1 . 

' Hra vcrd quim late pateat vfus noflri Theorematis terti; ’ expropofiiis cxcmpiis 
iicetintelligere; nec ita multum di/Gmili .aut difficiliori-via centra graukariS)i^ 
quadramras, quorum problematum pauld ante meminimus, inuenimus . Intcrim, /i 
quis Apolloni; conflru£lion£ atque demonflratione trige/imae quartae propo/irionis . 
primi Conicorum libri cum noilriicomparabic,, nonnihil forta/Te proficiet in arto 
dilatandi propbfidones & demon/lrationes . Nam id quod ille de quadratici tan- 
tum hyperbole > e Ilip/i, & circulo /latuit , nos ad omnes porrigimus hyperbolae., 
cllipfcs, circulofquc infinifos.: Quam viam placuit indicare , & . fupradidloexem- 
plo confirmare . ■ ; 
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